14. Ортогональные преобразования евклидова пространства. Ортогональные матрицы и их свойства.

Опр. E - евклидово пространство, если 

 ;

Опр. Линейный оператор 

 - ортогональный, если  

 

Теорема 

 - ортогональный 

.

Доказательство: 

 

.

фиксируем 

.



 

.

Опр. Матрица 

 - ортогональная, если 

.

Утв. 

 о/н базис в 

 - ортогональный 

 ортогональна его матрица в 

: 

 (собственные значения по мод. = 1)

Доказательство: 



 




 и 

 - два ортогональных преобразования.



 




; 

; 



 - собственная матрица - поворот на 




 - несобственная матрица - поворот на 

 и отражение.



:






 

оператора в вещественном пространстве 

 одномерное либо 2-х мерное инвариантное подпространство



 






действие ортогонального оператора в ортонормированном базисе - последовательные повороты и отражения.
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